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HRAME SA NIM

Ulohy 1, 2, 3 a4 postupne po krokoch analyzujii priebeh hry NIM. Cielom je objavit stratégiu vediicu
k vitazstou.

Vilohdich 5, 6, 7 a 8 obmieriame rdznym spdsobom pravidld uvedenej hry. Tieto tilohy su navzdjom nezdvislé,
nie je nutné riesit’ ich vsetky.

V dlohdch 4 — 8 pouzivame pojem vyhrdvajiica stratégia (opisujeme ho v texte pred iilohou 4). Je dobré
so Ziakmi diskutovat o tom, Co toto slovné spojenie znamend.

Namiesto fazuliek je mozné pouZit akékolvek iné predmety, pripadne si namiesto fazuliek nakreslit prislusny
pocet Ciarok a tie skrtat.

Po zozndmeni sa s pravidlami hry NIM a jej jednotlivymi obmenami odporiicame, aby si Ziaci kazdi hru
niekol'kokrdt zahrali. Je ddlezité, aby hru kaZzdy hral aj ako zacinajiici hrdc aj ako hrac, ktory tahd druhy v poradi.

Po kazdej 1ilohe odporvicame spolocne diskutovat o jej rieSeniach.

Pokial’ sa iilohy javia pre triedu ndrocnejsie, odportiéame riesit' ich v skupindch.

1. nie
e Akby zobral 2 fazulky, Pavla by zobrala 2 fazul'ky a vyhrala by.
e Akby zobral 3 fazulky, Pavla by zobrala 1 fazulku a vyhrala by.
Iné moznosti nie su. Zistili sme teda:

ak sti na stole 4 fazul'ky, tak hrdc, ktory je na tahu, prehrd (A)
(ak jeho stiper nespravi chybu).

2. ano
Existuje niekolko moznych pristupov k rieSeniu:
1. Uviest konkrétny priebeh hry (pocinajic zmenenym tretim tahom) tak, aby Karol vyhral, napr.
3. tah: Karol zobral 3, ostali 4. Pavla zobrala 1, ostali 3.
4. tah: Karol zobral 3 a vyhral.

2. Vyuzit vysledok tlohy ¢. 1: kto je natahu pri 4 fazulkach, tak prehra, pozri poznatok (A).
Na kope pred Karolom je 7 fazuliek. Ak by zobral 3 fazulky, tak Pavla by mala 4 fazulky, a teda
by prehrala.

Ak Ziaci neobjavia druhy z uvedenych pristupov, mal by ich ucitel v diskusii najprv priviest k tomu,

aby skusili navrhnut aj iné konkrétne priebehy hry (od zmeneného tretieho tahu).

3. ano

Pavla mala pred sebou 10 fazuliek. V opisanom priebehu hry zobrala 3 fazulky a napokon prehrala.
Ak by zobrala 2 fazulky, tak pred Karolom by bolo 8 fazuliek. Nech by zobral Karol 1, 2 alebo 3
fazulky, tak Pavla moze svojim tahom docielit, aby Pavlovi na dalsi tah ostali 4 fazulky. V tom
pripade by sa Karol dostal do pozicie, v ktorej urcite (pri dobrej hre Pavly) prehrd, pozri poznatok
(A). Zistili sme teda:
ak je na stole 8 fazuliek, tak hrdc, ktory je na tahu, prehrd (B)
(ak jeho stiper nespravi chybu,).

4. Pre druhého hraca.

Staci, ak hrac¢, ktory je druhy v poradi, odoberie tolko fazuliek, aby celkovy pocet fazuliek
odobratych obidvomi hra¢mi v jednom tahu bol 4. Teda, ak prvy hrac¢ odoberie

e 1 fazulku, druhy hrac¢ odoberie 3 fazulky,
e 2 fazulky, druhy hrac odoberie tiez 2 fazulky,
e 3 fazulky, druhy hrac¢ odoberie 1 fazulku.
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Tymto postupom druhy hra¢ docieli, ze prvy hrac¢ bude mat pred sebou postupne 12 fazuliek, 8
fazuliek a4 fazulky. Z rieSenia tloh 1 a 3 vieme, Ze zadinajuci hrac¢ prehrava, pozri poznatky (A)
a (B). Teda druhy hrac urcite vyhra (ak nespravi chybu).

5. Pre zacinajticeho hraca.

Zacinajuci hra¢ najprv zoberie 2 fazulky. Potom bude vzdy tahat podobne ako v predchadzajtcej
ulohe doplnok do poctu 4 fazulky. Tym docieli, Ze super bude mat pred sebou postupne 20, 16, 12, 8
a 4 fazulky, a teda prehrd, pozri poznatky (A) a (B) z rieSenia uloh 1 a 3.

6. Pre zacinajticeho hraca.

Zacinajuci hrac najprv zoberie 1 fazulku. Potom bude vzdy odoberat doplnok do 5. Tym docieli, ze
super bude mat pred sebou postupne 25, 20, 15, 10 a 5 fazuliek, a teda prehra.

7. Pre druhého hraca.
e Ak ostane hracovi jedna fazulka, prehral, lebo ju musi zobrat.

e Ak st pred hracom, ktory je na tahu, dve, tri alebo styri fazulky, moze odobrat jednu, dve alebo
tri a dostat tak stpera do prehravajucej pozicie.

e Ak je pred hraéom, ktory je na tahu, pat fazuliek, prehrdva. Nech by odobral akykolvek pocet
fazuliek, druhému hracovi necha 2, 3 alebo 4 fazulky. Z predchddzajiiceho odseku vieme, Ze
kazda z tychto pozicii je vyhravajtca.

Podobnou tivahou sa da objavit, Ze prehravajice pozicie st aj 9, 13, 17 a 21 fazuliek. Vzdy staci, ak
super doplni pocet odobratych fazuliek do 4.
Cislo 21 - &o je pocet fazuliek na zadiatku hry — je prehrévajica pozicia, preto prvy hraé prehra (ak
druhy hra¢ neurobi chybu).

8. Pre zac¢inajticeho hraca.

Prvy hrac zacne ¢islom 2. Potom vzdy k siperovmu ¢islu pripocita jeho doplnok do 4. Tym dociel,
Ze sucty pred stperovym tahom budu 2, 6, 10, 14, 18, 22, 26 a 30, a teda druhy hra¢ prehra.
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